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CAC DANG TOAN LOP 9 VA PHUONG PHAP GIAI

PIEM THUQC PUONG - PUONG PI QUA PIEM

Bai toan: Cho (C) 1a d6 thi ham s6 y = f(x) va mot diém A(Xa ; Ya). Hoi (C)
cé di qua A khéng
Phuwong phap gidi:
Db thi (C) di qua A(Xa ; ya) khi va chi khi toa d6 cua A nghiém dung phuong
trinh cua (C)
-A e (C) < ya="1(xp)
Dodo6: Tinh ya=1f(Xa)

- Néuf(xa) = yathi(C) diqua A

- N éu f(xa) # ya thi (C) kh 6ng di qua A

) ) LAP PHUONG TRINH PUONG THANG
BAI TOAN 1: 7 7 ’ ‘
Lap phuong trinh duong thang (D) di qua diém A(Xa: Ya) va co hé so goc bang
k
Cich giai: 7 7
- Goi phuong trinh tong quéat cia duong thang (D) la:

y=ax+tb (*)
+ Xac dinh a:
Theo gia thiéttacé:a=k =>y=kx+b
+ Xac dinh b :

(D) di qua A(XA ; yA) & Yya= kxa+hb=>b= YA — kXa
Thay a =k va b = ya — kxa vao (*) ta dugc phuong trinh cua (D)

BAI TOAN 2:
Lap phuong trinh duong thang (D) di qua 2 diém A(Xa; Ya) Va B(Xs ; V&)
Cach giai:
- phuong trinh tong quét ciia duong thang (D) la :
y=ax+b
(D)diqua AvaBnéntaco: {y’* =X, +b
Vg =aXg +Db

Giai hé phuong trinh tim duoc a, b . Suy ra phuong trinh cta (D)

BAI TOAN 3:

Lap phuong trinh cia dudng thang (D) c6 hé sb goc k va tiép xlc véi duong
cong (P) :

y =f(x)

Cac giai :
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- Phuong trinh ctia (D) cO dang : y=ax + Db

- Phuong trinh hoanh d6 gido diém cua (D) va (P) 14 :
f(x)=kx+b (1)

- (D) tiép xtc véi (P) < phuong trinh (1) ¢6 nghiém kép <> A =0

Tir diéu kién nay tim duogc b .Suy ra huong trinh cua (D)

BAI TOAN 4 :

Lap phuong trinh duong thang (D) di qua A(Xa ; Ya) Va tiép x(c véi duong
cong (P) :

y =f(x).

Cach gidi :
- Phuong trinh duong thang cua (D) la:y=ax +b
- Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (D) va (P) la:
f(x)=ax+b (1)

(D) tiép xtic voi (P) < phuong trinh (1) c6 nghiém kép.Tir diéu kién nay
tim ra duoc hé thirc gitraa va b (2)
Mat khac : (D) di qua A(Xa ; Ya) do d6 taco :

ya=axXa+b (3)
Tur (2) va (3) suy ra a va b suy ra phuong trinh cua (D)

SU TUONG GIAO CUA HAI PO THI
Bai todn : Cho (C ) va (L) theo thix ty 1a d thi cua cac ham sé:
y =f(x)
y =9(x)
Khao sat sy twong giao cua hai do thi.
Cdch gidi:
Toa do giao diém cua (C ) va (L) la nghiém caa hé phuong trinh
{y =f(x) ()
y=9(x)
Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (C) va (L) Ia:
| 0)=9() (1) |
- Néu (1) v nghiém < (1) vd nghiém < (C) va (L) khéng cé diém
chung
- Néu (1) c6 nghiém kép < (1) c6 nghiém kép <> (C) va (L) tiép xuc
nhau
- Néu (1) ¢6 1 nghiém hoic 2 nghiém < (1) ¢6 1 hoic 2 nghiém < (C)
va (L) c6 1 hoic hai diém chung.
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BAI TAP
Bai 1: Trong mit phang toa d9, cho diém A (-2 ; 2 ) va duong thang (D) : y
=-2(x+1)
a) Hoi diém A c6 thudc (D) khdng
b) Tim a trong ham sé y = ax? c6 do thi (P) di qua A
Giai:
a)Thay x = -2 vao vé phai cua phuong trinh dudng thing (D) taco :y = -
2(-2+1)=2
Vay diém A(-2 ; 2) c¢6 thudc duong thang (D)

b) Vi dd thi (P)diqua Anéntacé:2=a(-2)?=>a= %

Bai 2 : Cho parabol (P): y = x? .Lap phuong trinh duong thang (D) song
song voi dudng thang (D) 1 y = 2x va tiép xUc véi (P)
Gidi:

Phuong trinh dudng thiang (D) can tim ¢6 dang:y = ax + b
Puong thang (D) song song véi duong thang (DY néna=2=>y=2x+b
Phuong trinh hoanh do giao diém cua dudng thang (D) va parabol (P) la:

X2=2x+b o x*-2x-b=0 (1)
(D) tiép xtc véi (P) < phuong trinh (1) c6 nghiém kép= A' =0 < 1+
b=0=>b=-1
Vay phuong trinh duong thang (D) la:y = 2x - 1

Bai 3: Trong mit phang toa do cho 2 dudng thang (d) : y = 2X — 7 va (dy):

y=-x-1

a) V& duong thang (d1) va (dy)

b) Tim toa d¢ giao diém cua (d;) va (d2) bang d6 thi. Roi Kiém tra lai bang
phép tinh

Giai:

a) HS tu vé

b) Goi giao diém cua (d;) va (d2) 1a M khi d6 hoanh do cia diém m la
nghiém ctua phuong trinh: 2x -7 =-x-1 & x=2

Tung do ciadiemM lay= -2—-1=-3

Vay toa do giao diém cta (d;) va (d2) 1 & : M(2 ;-3)

Bai 4: Trong mit phang toa do cho hai diém A(0; - 1) va B( 1; 2)
a) Viét phuong trinh duong thang di qua A va B
b) Piém C(- 1;- 4) c6 nam trén dudng thang d6 khéng
Giai:
a) Goi phuong trinh dudng thang can tim 12 (D) 1y =ax + b
Puong thang (D) di qua A va Bnén ta cé :


http://www.dethithudaihoc.com/
https://giasudaykem.com.vn/

Gia sw Tai Nang Viét https://giasudaykem.com.vn

-1=a.0+b
{2 =al+b
Giai hé phuong trinh ta dugc:a=3;b=-1
Viy phuong trinh duong thang can tin 12 (D) 1y =3x — 1
b) Véix=-1thiy=3(-1)—1=-4 Do d6 diém C(- 1;- 4) nam trén dudng
thang (D)

Bai 5: Vi gia tri ndo cua m thi dudng thing :
(d):y=(M-1x ;(dy):y=3x-1
a) song song vai nhau
b) Cat nhau
¢) Vubng goc véi nhau
Gi ai:
a) (d)//(d)) o m-1=3<=m=4
b) (di)cat(dy)) < m—1%3 < m =4

C) (dl) VU6ng géC (dz) <~ (m — 1)3 =] em= %

Bai 6: Tim gié tri cua a dé 3 duong thang : (d1): y=2x—5; (d2) 1y =X +2

(d3) :y =ax—12 . Pong quy tai 1 diém

Giai

Ta thdy hai duong thang (dy) v & (d2) c6 hé s6 goc khac nhau nén (dy) va (dy)
chac chan cat nhau. Goi giao diém caa (di) va (d2) 1 a M
Hoanh do cua diém M 1a nghiém cta phuong trinh : 2x—5= x+2 => x=7
TungdoctaMlay=7+2=9.Dodo M(7;9)
b é 3 d wong thing trén ddng quy tai 1 diém thi dudng thing (ds) phai di qua
diém M(7 ;9)
& 9=a7-12 < a=3

Bai 7: Trong mit phang toa d6 cho diém A( - 2;2) va duong thang (di): y = -
2(x+1)
1) Giai thich tai sao A nam trén (d,)
2) Tim atrong ham sé y = ax? c6 d6 thi(P) di qua A
3) Viét phuong trinh dudng thang (d.) qua A va vudng goc vai (ds)
4) Goi A va B 1a giao diém cua (P) va (dz); C 1a giao diém cua (d1) Véi truc
tung .Tim toa do giao diém cua B va C .Tinh dién tich tam giac ABC
Giai:
Cau 1) 2) xem bai 1
3) Goi phuong trinh dudng thing (d,) 1a:y =ax +b

Vi duong thang (dz) vubng goc véi (dy) =>a.(-2) =-1=>a= %
Mt khéac duong thang (d2) di qua diém A(-2;2) néntacox=-2 ,y=2
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Thaya:%;x:-z ;y=2véoy:ax+btacé:2=%(-2)+b:>b:3

Vay phuong trinh dudng thang (d2) 1a:y = %X +3
4)

7]

Hoanh do cua diém B la nghiém cua phuong trinh : %xz = %x + 3 .giai
phuong trinh nay ta dugc x; = 2 ( chinh 12 hoanh d6 cia diém A) x, = 3 1a
hoanh d6 diém B.Khi do tung d6 diém B 1ay = % 32 = % Viy toa do cia diém

.9
B(S’E)

Toado C(0; - 2)
25 125 _ 5 NG

Tacd AB = \/(—2—3)2+(2—g)2 = \/254-— = |Z=&= ==
2 4 4 2

AC = [(-2-0)2+(2+2)* =20 =245
Sasc = %AB.AC = %.gﬁ.zf = ? (dvdt)

Bai 8 : Trong cung hé truc toa do , goi (P) 1 dd thi ham sé y = x? va (D) 1a do
thi ham sb

y=-X+2
a) V& (P) va (D)
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b) X4c dinh toa d¢ giao diém cua (P) va (D) bang d6 thi va kiém tra lai bang
phép tinh.
¢) Tim a va b trong ham sé y = ax + b, biét rang d6 thi (d') cua ham sé nay
song song véi (D) va cit (P) tai diém c6 hoanh do bang — 1

Gidi:
a) Ve (P) va (D):

b)Dua vao do thi ta co A(2;4) , B(1;2) .Kiém tra bang cach thay toa do

ctia c4c diém A va B vao 2 ham sb ta thay déu thoa man.

¢) Puong thang (d') song song véi duong thang (D) nén a = -1. Mt khac

(d') cat (P) tai diém c6 hoanh do bang -1 ,tuc 1a (d') di qua diém (-1; 1) => x

=-1, y= 1

Thaya=-1.x=-1,y=1 vao phuong trinh ctia dudng thang (d) ta co :
1=(-1)(-1)+b =>b=0

Vay phuong trinh cta dudng thang (d) 1a:y = - x

Bai 9: Cho hamsb : y = - %XZ (P)

a) V& db thi (P) 7 7 o 7
b) Tim gia tri cia m dé duong thang y = 2x + m cat do thi (P) tai 2 diém
phan biét .
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Giai :
a)Lap bang gia tri :
X 2] -1 0 1 2
y=- % w2 |2 | % 0 i % -2
A

¢) Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua dudng thang (D) 1y =2x+m va
parabol(P)

la: -%xz =2X+m < xX2+4x+2m =0 (1)

Pé (D) va (P) cit nhau tai 2 diém phan biét < phuong trinh (1) c6 2
nghiém phan biét

S AN>0 < 4-2m>0 <o m<2
Vay véi m < 2 thi dudng thang (D) va parabol (P) cit nhau tai hai diém
phan biét

Bai 10 : Trén clng hé truc toa d6 cho duong thang (D) va parabol (P) c6
phuong trinh :
(D) 1y =k(x-1)
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(P):y=x%-3x+2
a) Chung t6 rang véi moi gid tri cua k , (D) va (P) ludn c6 diém chung
b) Trong truong hop (D) tiép xtc véi (P) .Tim toa d6 tiép diém.

Giai:
a)Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (D) va (P) la:
—3x+2=Kk(x-1) & x>~ (B+kx+2+k=0 (1)
Phuong trinh (1) c6 : A = (3+K)2—4 (2 +K) =9+ 6Kk + k2 — 8 — 4k = K2 + 2k
+1
=(k+1)2 > 0 véimoik

Vay phuong trinh (1) luén cé nghiém véi moi k .Do d6 dudng thang (D) va
parabol (P) ludn c6 diém chung
b) (D) tiép xc véi (P) < phuong trinh (1) c6 nghiémkép < A =0 < (k +
12 =0

chinh la hoanh do giao diém cua (D) va (P) ).Tung d6 giao diém la:y = 0
Vay toa do ticp diemla: (1;0)

Bai 11: Cho ham s0 y = ax? ¢6 d0 thi (P) di qua dicm A(-2;4) va tiép xdc vdi
duong thang (D) caa ham s6 : y = (m-1)x — (m — 1)

a) Tima, m va toa do tiép diém.

b) V& do thi (P) va (D) véi a, m tim dugc trén cuing hé tryc toa do.

Giai:
a) Do thi (P) di qua diém A(-2; 4) néntacd:4=a.(-2)2=>a=1=>(P):y
= x?

Dé (P) tiép xtc véi (D) thi phuong trinh : (m -1)x — (m -1) = x? ¢6 nghiém

kép

< X2 —(m-1)x + (m-1) =0 cb nghiém kép

s A=0 (M-1)2-4m-1)=0 < (M-1)(m-1-4)=0 < (M- 1)(m -

5=0

[m—lzo [m =1

R <

m-5=0 m=5
*)Véim=1=>x= T_l = 1;21 — 0 (day 12 hoanh db tiép diém) , tung do
tiép diém la: S ,

y = 0.Vay toa do tiep diem thw 1a: (0 ; 0) Chinh la goc toa do. Khi do
duong thang (D) trung véi truc hoanh Ox

) Véim =5=>x= mTl = 571— 2 (12 hoanh d tiép diém ) ,tung do tiép
diém Ia: ,

y=4.Vaytoadotiep diemtha2la: (2;4)

b) Ta v& d6 thi ham sd : y =x2.
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Khi m = 1 duong thang (D) triing véi tryc hoanh
Khi m = 5 dudng thang (D) ¢6 phuong trinh la : y = 4x — 4
C6 do thi nhu sau : A

<V

Bai 12: Trén cling hé truc toa do cho parabol (P): y = x2 va duong thing (D) :
y=2x+m *
a) VEP.
b) Tim m dé (D) tiép xuc voéi (P)
(Huong dan : xem bai 11)

Bai 13: Trong cuiing hé truc toa do goi (P) va (D) lan luot 1a db thi ham sé :
2
=- XT vay=x+1

a)VE(P)va(D)
b) DUng do thi ham s6 de giai phuong trinh : x* +4x +4=0 7
¢) Viét phuong trinh duong thang (d) song song vai (D) va cat (P) tai diém co
tungdo la—4 YA

Giadi: 2
a) Vé (P) va (D): |
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2

c) Phuong trinh : X2 +4x+4=0(1) < -x? = 4x +4 ‘:"XZ =x+1

2 1 r
Daty=- XT =>y=x+1 lahai do6 thi ham s6 da vé ¢ cau a) Do do

nghiém cua phuong trinh (1) 1a hoanh d6 gido diém cua 2 d6 thi trén. Dya
vao db thi ta co: Hai do thi tiép xic nhau tai diém c6 hoanh do 1a —2 .Nén
nghiém cua phuong trinh da cho la x = -2

d) Goi phuong trinh duong thang (d) can tima:y = ax + b

Vi(d)// (D)=>a=1

Vi (d) cét (P) tai diém c6 tung d6 bang — 4 => hoanh do cia do 1a: x =4
Tuc la duong thang (d) di qua diém (4; -4 ) néntaco:

-4=1.4+b=>D = - 8.Vay phuong trinh duong thang (d) can tim 1a: y =
X —8.

Bai 14: Chohamsd : y=x% vay=Xx+m
a) Tim m sao cho d6 thi (P) cia y = x? va do thi (D) ciay = X + m ¢6 2
giao diém phan biét A va B
b) Tim phuong trinh dudng thang (d) vudng goc véi (D) tlep xuc véi (P)
c) Thiét lap cdng thure tinh khoang cach giira hai giao diém theo toa d6 cua
2 diém 4y. Ap dung : Tim m sao cho khoang cach giira 2 diém A va B &
cau a) 1a 32
a) Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (D) va (P) 14 :
X2 =x+me x2-x-m=0 (1)
(D) va (P) cat nhau tai 2 diém phan biét< phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém
phan biét
S A>0 & (F1)°-41(m)>0<1+4m>0 < m>-%

b) Goi phuong trinh duong thang (d) cantim:y =ax + b
Vi(d) L (D)=>al=-1=>a=-1=>y=-Xx+Db
Phuong trinh hoanh d6 gido diém coa (d) va (P) 1a: x2=-x+b < x?+
X -b=0(2)
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Phuong trinh (2) c6: A =1 +4b
(d) tiep xtc (P) < phuong trinh (2) cé nghiém kép= A =1+4b=0

:>b:-£
4

Vay phuong trinh duong théng (d) cdn fim la: y=-x- &

4
c) Gia sur A(xa: Ya) va B(Xg; ys) (Hinh v§)

YA
yB 3
YAS A C
O x.A xB ;

Khoang cach giira hai diém Xa , X trén truc Ox bang |xs —x,| .Khodng cach
giita hai diém ‘
Ya, Ys trén truc Oy bang |y, - y,|
Trong tam giac vudng ABC ta ¢ : AB? = AC? + BC?
= (Xe—Xa)* + (Ys—Ya )’
=> AB = (X =%, + (Yo — ¥a)’
Theocéua)tacd: Véim> - % phuong trinh (1) cé 2 nghiém phan biét la:

1++/1+4m  y, = 1—+1+4m

X1= —— X2 =
2 2
Véi X, = 1+\/12+4m =>y,; = 1+\/1+;1m+2m
X, = 1—+/1+4m =>y, = 1-+1+4m+2m
2= — =2Yo =
2 2

J1+4m | 1++1+4m +2m) va B(l—\/1+4m . 1—\/1+4m+2m )
2

Goi A(X" : ,
) 2 2 2
Ap dung cong thure trén ta co :
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AB = J(1+\/1+4m 1-4I+4m JZ +[1+\/1+ am+2m 1-+1+4m +2mj2
2

2 2 2

2 2
:\/(2\/1;-%} J{Z@J = J1+4m+1+4m = J/2+8m

AB:3\/§ < J2+8m :3\/5 - 2+8M=18 =m=2
Tra 101 : m =2 14 gi tri can tim

Bai 15 : Trong cung hé truc toa d6 , goi (P) la dd thi ham s : y= %Xz ,

(D) 14 d thi ham s6 1y = %x +2

a) V& (D) v (P)

b) Tim toa d¢ giao diém cua (P) va (D) bang db thi va bang phép toan
Giai:

a)Vé (D) va (P)

b) Dua vao d6 thi ta c6 duong thang (D) cat parabol (P) tai hai diém M(-2 ; 1)
vaN(4; 4)
Kiém tra bang phep tinh : ?
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (D) va (P) la :
%XZ: %x+2 e x2-2x-8=0(1)
CO: A =1+8=9=>.A" =3=> phuong trinh (1) c6 2 nghiém phan biét :
X1=1-3=-2; X2=1+3=4
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Do d6 duong thang (D) cét parabol (P) tai 2 diém phan biét ,c6 hoanh d¢ giao
diémlan luotla-2 , 4

Voixi=-2 =>y; = %(-2)2:1 => M(-2: 1)

Voixe= 4 =>y,= . 424 =>N(4; 4)

2 2
Bai 16: Cho parabol (P) :y = XZ va diém M (1 ; -2)

a) Viét phuong trinh dudng thang (D) qua M va c6 hé sé goc lam
b) Chting minh rang (D) ludn ludn cat (P) tai 2 diém phan biét khi m thay
doi
Giai :
a) Phuong trinh duong thang (D) can tim ¢6 dang: y = mx + b
Vi(D)diquaM(1;-2)=>-2=ml+b=>b=-m-2
Vay phuong trinh duong thang (D) can tim la:y =mx —m —2
b)Ta cd phuong trinh hoanh d¢ gido diém cua (D) va (P) Ia :

X2

i MX—-mM-2 <X +4mx—-4m-8=0 (1)

Phuong trinh (1) ¢6: A’ =4m?+4m+8=4m?>+4m+1+7
=(2m+1)2+7>0vGi moim

Nén phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém phan biét véi moi m 7

Do d6 duong thang (D) lubn cat (P) tai 2 diém phén biét khi m thay doi.

Bai 17 : Trong cung hé truc toa d6 vudng goc cho parabol (P) :y = - %xz va
duong thang (D) 1y = mx —2m —1
1) VE (P) ,
2) Tim m sao cho (D) tiep xtc véi (P)
3) Chung t6 (D) ludn ludn qua diém co dinh A thude (P)
Giadi :
1) Tu vé
2) Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (D) va (P) 1a : - %xz =mx-2m-1

e XP+4Amx-8m-4=0 (1)
(D) tiép xtc voi (P) < phuong trinh (1) cé nghiém kép < A’ =0
= 4dm?+8m+4=0 =(2m+2)2=0 = 2m+2=0 =< m=-1
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Vay m = -1 thi (D) tiép xtc véi (P)
3) Goi A(xo ; Yo) 1a diém cd dinh ma duong thang (D) ludn di qua
Khi @6 phuong trinh : yo = mxo - 2m—1 ¢6 nghiém v&i moi m
< (Xo—2)m— (Yo+ 1) = 0 c6 nghiém v4i moi m

X,—2=0 Xy =2
= =
Yo +1=0 Yo=-1

Suy ra diém A( 2 ; -1).Thay x = 2 vao phuong trinh cia (P) tacoy = - %. 22 =

-1
Nén diém A(2 ; -1) thudc (P).Vay dudng thang (D) ludn di qua diem A( 2 ; -1)
¢ dinh thuoc (P)

Bai 18 : Trén cung hé truc toa do cho parabol (P) :y = %xz va dudng thang

(D):y=x-1
a) V& (P) va (D)
b) Ching t6 (bang phép toan ) (P) va (D) tiép xuc nhau tai 1 diém ,xac
dinh toa d6 diém nay.

2 2
Bai 20 : Trong cung hé truc toa d6 cho parabol (P) :y = XT va duong thang
(D) di qua diém
|(§ : 1) ¢6 hé s6 goc m

1) V& (P) va viét phuong trinh cua (D)
2) Tim M sao cho (D) tiép xuc vdi (P)
3) Tim msao cho (D) va (P) c6 2 diém chung phan biét

Bai_21 : Cho parabol (P) :y = %xz va duong thang y = % X+3

a) Xac dinh toa do giao diém A, B cta parabol va duong thang
b) Xac dinh toa d¢ diém C thudc cung AB cua parabol sao cho tam giac
ABC c0 dién tich 16n nhat

Bai22:: Cho hamsé 1y = —x¢ (P)

a) V& db thi ham s trén

b) Tim gié tri cia m dé duong thang (d) : y = (m- 4)x + m + 1 cat do thi
ham s6 trén tai diém A c6 hoanh do bang 2 .Rbi tim toa do thir 2 khac A

¢) Chang minh rang véi moi gié tri caa m thi dudng thang (d) va parsbol
(P) cat nhau tai 2 diém phan biét.

d) Goiy: V. latung do giao diém cua 2 d6 thi (d) va (P) . Timm dé y; +
y2 dat gié tri nho nhat.
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a)

b) Phuong trinh hoanh do giao diém cua (d) va (P) Ia: %xz =(m-4)x+m

+1

= Xe-2(M—-4)x-2m-2=0 (*)
Vi duong thang (d) cat (P) tai diém A c6 hoanh d6 bang 2 nén la nghiém
cua phuong trinh (*) =>4-2(m-4).2-2m-2=0 <4 -4m +16 —2m -2
=0 «-6m+18=0
- m=3
Vay véi m= 3 thi dudng thang (d) cat (P) tai diém A c6 hoanh d¢ bang 2
Hoanh do giao diém thir 2 khac A 1a nghiém tht 2 cia phuong trinh (*)

Theo Vi-et : X1.Xp = 2 =-2m-2=-23-2=-8. Max;=2 =>2X,=-8
=>X,=-4
Tung d6 ctia diém thir hai 13 : y = % (-4)2=8

Vay toa do giao diém thir hai khac A 1a (-4 ; 8)
¢) Phuongtrinh (*)coé: A’ =(M—4)>+2m+ 2= m?-6m + 18
=(m-3)24+9>0 voéi moi m
Suy ra diéu phai chtirmg minh
d) Goi X1, Xz lan luot 1a hoanh d¢ giao diém cua 2 d6 thi (d) va (P) tuong
ung Vi tung do i ; Y2
= yi=(M-4)x;+m+1
Yo=(m-dx+m+1
=>yir+y,=(m-4) (Xg+Xx)+2m+2=(mM-4).2(m-4)+2m+2 =
2m? — 14m + 34
49

=om2—Tm+17)=2(m? -2.-m+ 2 + Py=om-Ly+ L
(M2—7m +17) = 2(m? -2.2m+ 22 + Z1) =2(m-2)7+ =

L1
2
Suy ra: Min (y1 + vz ) = ? khi m = %
Bai 23 :Cho duong thang (d) : y = 4x + m va parabol (P) : y = 2x?
Tim m dé dudng thing (d) cit parabol (P) tai 2 diém A , B va cit truc tung Oy
tai M . Sao cho MA =3MB
Giai :
Xét phuong trinh : 2x> =4x + m < 2x>—4x-m=0 (1)
(d) cat (P) tai 2 diém A va B « phuong trinh (1) ¢ 2 nghiém
SAN=4+2m =0
= m > -2
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Hai giao diém 13 : A(X1 ;Y1) ,B(X2:V¥2) (6 d6 Xy, Xz 12 nghiém cua
phuong trinh (1) )

X+ Xy =2, (2)
Theo Vi-ettaco: “m
X, X, = e 3
Theo gia thiét (d) truc Oy tai M sao cho MA =3MB < |x,| =3.|x| <
X, = 3X,
X, =—3X,
o oo Ch e, 1 _ _3
VOiXo =3X1 => X1+ 3X1 =2=>X;1 = > => Xy = >
=X06= e %% = =>m=- % (Khéng thoa man didu kién m

> -2)
Vo1 Xo0=-3X1 =>X1—3X1 =2 =>X1=-1 =>x%x,=3

=> % =X1.X2 = (-1) . 3=-3 =>m =6 (Thoa mén diéu kiécn m > -2)

Vay m =613 gid tri can tim

yA
A
B
1 X
(¢] x1 X2 -
_M
A. PHUONG PHAP GIAI TOAN
2 2
.- , 2 , X =X X=X 7 T 7
Bai toan 1.1 Cho biéu thirc P = \/_ \/_ ut gon bieu thirc P

+
X+ X+1 \/;—1 3 R
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VOi X >

b) Timxkhi P=0.
(Trich dé thi tuyén sinh vao I6p 10 tinh Nam Binh nam 2011)

» Loi giai. a) Vi x>0, x= 1taco r(x:&—ﬂ

N SEENEN AN
s o« 1)

) X+1 " \/_ -1 B X++/X+1 ﬁ—l
(Fl)(ﬂf
—x =x(Vx-1)-Vx
X+ X+1
=x-x—Vx=x-2k

Vay voi x>0, x=1thi P=x— 2.
b) Voi x>0, x = 1tacd
P=0ox-2 _=0& x( —2) 0o x=0 [x=0  [x=0

GNP e T e
L\/_ZOU_ZZ x=4

Péi chiéu v6i didu kién x>0, x # 1 ta thiy hai gia tri niy déu thoa man.
Vayvéi P=0 thi x=0,x=4.

NHUNG PIEM CAN LUU Y KHI GIAI TOAN

Ki nang ciing nhw cich giai chung cho dang todn nhw ciu a

o Djt diéu kién thich hop, néu dé bai da néu diéu kién xdc dinh thi ta van phai chi
ra trong bai lam cua minh nhu loi giai néu trén.

e Da phan cac bai toan dang ndy, ching ta thuong quy dong mau xong rdi tinh toan
rat gon tur thire va sau do xem tur thirc va mau thirc ¢6 thura s6 chung nao hay
khong dé rat gon tiép.

e Trong bai toan trén thi di khong quy ddng mau ma don gian biéu thirc luén.

e Khi lam ra két qua cudi cung, ta két luan giéng nhu trén.

Déi v6i dang todn nhw cdu b

e Céch lam trén 1a dién hinh, khong bi trir diém.

e Ngoai cau hoi tim x nhu trén thi nguoi ta c6 thé hoi: cho x 1a mot hang s6 nao dé
bat rat gon P, giai bit phuong trinh, tim gia tri 16n nhat nho nhat, tim x dé P ¢6
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gié tri nguyén, chimg minh mot bt dang thirc. Nhung thuong thi ngudi ta s& hoi
nhu sau: tim x dé P c0 gia tri nao d6 (nhu vi du néu trén), cho x nhan maot gia tri
cu thé dé tinh P.

MOT SO CAU HOI MO’ CHO BAI TOAN

e Cau héi mé 1. Rat gon P khix =3+ 2:£.
Taco x=3+2+2 =12+ 212 + (B)*= 1+ 2
Khi d6, voi x> 0,x =1 thi v/X =+/(1+~/2)? = 1++/2
Do do P=x—-2/x =3+242 - 2(1+/2) =3+242-2-2/2 =1,
Vay voi x=3+2/2 thi P=1.
e Céu héi mé 2. Tim gia tri nho nhat cua P
Vi x>0, x#1tacod P=x—-2vx=(Vx)*= 2/x +1-1=(/x -1)*-1

Vix#1nén (vx-1)%>0= (Vx-1)*-1>-1
Vay voi x>0, x # 1 thi P khong c6 gia tri nho nhét.

Trong loai cau hoi nay, ta can cha ¥ dén diéu kién xac dinh. Chang han véi diéu kién
X > 4 ta rat gon dugc P =x— Jx thi ta s@ khong lam nhu trén ma s€ lam nhu sau

Véi x >4 tacd P=x—2/x +/X =/X(/X = 2) +/x
Vi x24=/x22=/x>0,/x-220=X(/Xx-2)+/x>0+2=2

Vay min P = 2 , d4u bang xay ra khi va chi khi x =4 (thoa man diéu kién).

e Cau héi mé 3. Ching minh rang P > —1 thi ta lam nhu trén nhung két luan la
P>-1.

e Ciu héi mé 4. Tim sd nguyén x dé P c6 gia trj nguyén.
Vi du trén, ta co P =x— 2/x, thi thuong dé bai sé khong hoi dén nghiém nguyén. Chang
re gt A 1A , 3X A Lns Loas. e £ A 2 A
han voi diéu kién x > 1 ta rat gon dugc P = 1’ de bai hoi: tim s6 nguyén x dé P nhén
X+

gia tri nguyén thi ta lam nhu sau

Véi x>1,taco p=—x 3x+D=3_5 3
X+1 X+1 X +1
T A 3 3
Tur d6 véi x laso nguyén, Pe¢ < 3- 1 me(t < 3NIX+1)

Tuong dwong v6i x+1 laude cia 3, maude cua 3 la {-3;-1,1;3} = (x+1) e {-3;-1,1;3}
Max>1=x+1>2=x+1=3= x=2 (thoa man didu dién)
Két luan: vay x =2 la gia tri can tim.

Ta xét thém mot bai toan nita 1a mot cau trong dé chung chuyén Lé Hong Phong Nam
Dinh nam 2011.
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Bai toan 1.2 Cho biéu thirc P = X I 1 W voi X> 0, x# 1.
L N +I
a) Rut gon biéu thirc B
b) Tim x dé 2P —x =3.
(Dé chung Chuyén Lé Hong Phong Nam Dinh nam 2011)

» Loi giai. a) Voi x>0, x=1taco

N ﬁ+1 )
3=(x ” (x 1)(@1) ETY

3/x -1~ x-1
D
_x@k-2) _ Ak,
Jx-1 Jx-1
Vay véi x>0, x=1thiP=2x{
b) V6i x>0, x=1va P=2x tach
2P-x=34x —x=3
o Xx-4x+3=0
o x—Ix=3/x+3=0
& Ix(Wx-1)-3Wx-1)=0
e (x-1)[x-3)=0

Tai liéu 6n thi vao 16p 10 mén Toan by Vii Vin Bac
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